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מתקיים חח"ע f ואם ,A ⊆ f−1 (f (A)) כי: הוכיחו A ⊆ X ,f : X → Y תהי תרגיל:
.A = f−1 (f (A))

:A ⊆ f−1 (f (A)) כי נוכיח הוכחה:
,a ∈ f−1 (f (A)) כי נרה a ∈ A יהי

a ∈ A

⇓
f (a) ∈ f (A)

( f (A) = {y ∈ Y | ∃a ∈ A, f (a) = y} מההגדה ישירות (נובע

⇓
a ∈ f−1 (f (A))

f−1 (f (A)) = נקבל־ f (A) ⊆ Y עבור הפכית חלקית תמונה מהגדרת ישירות )
( {a ∈ A | f (a) ∈ f (A)}
.A ⊆ f−1 (f (A)) לכן

.A = f−1 (f (A)) אזי חח"ע f אם כי נוכיח
f (x) ∈ f (A) אזי x ∈ f−1 (f (A)) יהי ,A ⊇ f−1 (f (A)) השני בכיוון הכלה נעשה

.
(
f−1 (f (A)) = {a ∈ A | f (a) ∈ f (A)}

)
כי:

.x ∈ A לכן .a = x ולכן חח"ע f אבל f (a) = f (x) ש־ כך a ∈ A קיים לכן
.A ⊇ f−1 (f (A)) לכן
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