
 3 בית תרגיל -מבוא לטופולוגיה  
 

 ,למשלם, יקודמקורסים ים פרטיים ממקרבידועה ( .הגדרה .1
𝑓𝑓:ℝ פונקציהגבי ל   → ℝ(: 

 שווה  רציפה במידהנקראת  𝑓𝑓פונקציה  .מרחבים מטריים 𝑋𝑋,𝑌𝑌 יהיו 
𝜀𝜀אם לכל   > 𝛿𝛿 קיים  0 > 𝑥𝑥1,𝑥𝑥2כך שלכל 0 ∈ 𝑋𝑋 : 

𝑑𝑑𝑋𝑋(𝑥𝑥1,𝑥𝑥2) <  𝛿𝛿 ⇒  𝑑𝑑𝑌𝑌�𝑓𝑓(𝑥𝑥1),𝑓𝑓(𝑥𝑥2)� < 𝜀𝜀 
 

 :והוכיח. מטרייםמרחבים  𝑋𝑋,𝑌𝑌 יהיו 
𝑓𝑓:𝑋𝑋') פונקציה א → 𝑌𝑌 .רציפה במידה שווה היא רציפה 

𝑓𝑓:𝑋𝑋קטי  אז פונקציה פקומ 𝑋𝑋ב') אם   → 𝑌𝑌  רציפה היא רציפה במידה
 שווה. 

 
ℝ𝑛𝑛 ,𝑥𝑥-ב סדרה 𝑥𝑥𝑛𝑛 הית .2 ∈ ℝ𝑛𝑛 כך ש-𝑥𝑥𝑛𝑛 → 𝑥𝑥  . 

𝑥𝑥𝑛𝑛|𝑛𝑛} תת מרחבש והוכיח ∈ ℕ} ∪ {𝑥𝑥} )עם מטריקה מושרה מ-ℝ𝑛𝑛( 
 .קומפקטי מטריהוא מרחב 

 
ם תנאיהשלושה  םהמקיי 𝑋𝑋צות של ואוסף תת קב  Σ -קבוצה ו 𝑋𝑋תהי  .3

 :הבאים
 

∅,𝑋𝑋 )א ∈ Σ 
𝐹𝐹𝛼𝛼 -משפחת תת קבוצות כך ש 𝛼𝛼∈𝐼𝐼{𝐹𝐹𝛼𝛼}ם א )ב ∈ Σ  לכל𝛼𝛼 ∈ 𝐼𝐼 אז 

�𝐹𝐹𝛼𝛼
𝛼𝛼∈𝐼𝐼

∈ Σ 

,𝐹𝐹1ם א )ג … ,𝐹𝐹𝑛𝑛 תת קבוצות כך שסופית של  המשפח- 𝐹𝐹𝑖𝑖 ∈ Σ  
𝑖𝑖 (1לכל  ≤ 𝑖𝑖 ≤ 𝑛𝑛) אז 

� 𝐹𝐹𝑖𝑖
1≤𝑖𝑖≤𝑛𝑛

∈ Σ 

Τף תת קבוצות סוא -ש והוכיח = {𝐹𝐹𝑐𝑐|𝐹𝐹 ∈ Σ}  הוא טופולוגיה על𝑋𝑋. 
 
 



 .מרחב טופולוגי  𝑋𝑋יהי  )מההרצאה( .4
𝐴𝐴  וייה )א' ⊆ 𝐵𝐵 ⊆ 𝑋𝑋 . שלהשרות טופולוגיה וכיחוה: 
 או   𝐴𝐴-ל  𝑋𝑋-ישירות מ -
  - 𝐴𝐴-ל  𝐵𝐵-ולאחר מכן מ 𝐵𝐵-ל 𝑋𝑋-מטופולוגיה קודם להשרות  -

 זה אותו דבר.
𝐹𝐹  להראות שאם )ב' ⊆ 𝐴𝐴 ⊆ 𝑋𝑋  ו- 𝐹𝐹סגורה ב- 𝑋𝑋 , אז𝐹𝐹 ב סגורה- 𝐴𝐴. 
𝐹𝐹אם  להראות ש )'ג ⊆ 𝐴𝐴 ⊆ 𝑋𝑋  ו- 𝐹𝐹סגורה ב-  𝐴𝐴ו- 𝐴𝐴סגורה ב-𝑋𝑋   

 .𝑋𝑋 -סגורה ב 𝐹𝐹אז 
 

 


