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1R כלומר   . בשני הקצוות מתקבל

- טור לייבניץ המתכנס בתנאי, ב 1,1  הטור מתכנס בהחלט ובמ"ש בקטע הסגור 1,1 (משפט) כולו . 

כיוון שהטור מתכנס במ"ש בקטע   .ב 1,1 1, לכל 1x    סדר הסכימה והאינטגרציה: ניתן להחליף את 
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תהא   .2שאלה  ,f x y דיפרנציאבילית בנקודה  פונקציהa יחידה וקטורו  1 2
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1באמצעות הקבועים  afאת  ובטא  .א 2, ,h h k  )15 .('נק 

 . נק') 10(  םפרשנות לתוצאה שקיבלת ועיוהצ afאת  וחשב  .ב

  
   פתרון:
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1 2 1 2

2 1 2 1

,

,

a x y

a x y

f
a f h h h f a h f a k

h

f
a f h h h f a h f a k

h



      




        





.  

1אם  0h   :2אז 1h  ,   y xf a f a k    כלומר : 1, 1af k    . :2אם 0h   :אז 1,1af k   .  
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בסה"כ:  1 2 2 1,af k h h h h    או:  1 2 1 2,af k h h h h    . 

2עפ"י מה שקיבלנו בסעיף א':   .ב 2
1 22 2 2af k h h k    . 

  . ĥ- ל ĥשהגרדיאנט מתקבל באמצע בין עפ"י משפט פיתגורס היא המשמעות 
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2 עבור המשוואה: . 3שאלה  22 2 4y xy x x  :  

פונקציה שהיא מגדירה  והרא  .א y f x  מקומית בסביבה של כל נקודה בהy x  )5 ('נק . 

את נקודות הקיצון המקומי של הפונקציה  ווסווג ומצא  .ב y f x נק').  20(סעיף א' מ 

   פתרון:

המשוואה ע"י: אר נת  .א  2 2, 2 2 4 0F x y y xy x x      בסביבה שעפ"י משפט הפונקציות הסתומות ונקבל

 :כך ששל נקודות  , 0F x y  2: גםו 2 0yF y x    :כלומרy x  פונקציה: ת מוגדר y f x . 

עפ"י המשפט הנ"ל   .ב y f x  0גזירה ולכן עפ"י משפט פרמה תנאי הכרחי לכך שx  תהיה נקודת קיצון

מקומי הוא:  0' 0f x   :שוב עפ"י המשפט . 
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  יחד עם המשוואה המקורית נקבל: 
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  מקומי.  מקסימום 

  

2חרוט כללי בעל חתך מעגלי נתון ע"י המשוואה:   . 4שאלה  21
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z המישור את שטח הפנים של החרוט אם הוא חסום ע"י ובטא  .ב b הקבועים  באמצעות,a b )10 ('נק . 
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  : גליליות ישירות באמצעות קורדינטותלחשב את המסה  אפשר גם
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