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תהי , פ"ממ Vיהי : הוכיחו את אי שוויון בסל .9 1,..., nx x אורתונורמלית ויהי  קבוצהx  אז , וקטור כלשהו 
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   אחרי כפל ב)ל את אי שוויון שוורץ "ולכן נקבל מאי השוויון הנ  
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x,עבור אילו וקטורים , כלומר? שוורץשל  השוויון מתי מתקיים  .8 y נכון השוויון,x y x y  ?הוכיחו שהשוויון : רמז

xהסתכלו על :  2רמז .  מתקיים אםם הוקטורים תלויים לינארית y  Cכאשר    הוא כזה כך ש,x y R  וכן  

1  ( עליכם להסביר למה קיים כזה.) 

נניח שהשוויון מתקיים וניקח : כיוון אחד
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   0ונקבלx y   , 0כלומרx y   ל"ומכאן שהוקטורים ת. 

 .הכיוון השני מיידי
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 תשובה

נניח כי  .א 1,..., nB v v  , 1,..., nF w w מכיוון שF  לכל , נ"באiv E   מתקיים 
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כעת נניח כי 
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 ,נסתכל על הרכיב בעמודה הj  והשורה הi    של

*PP ,ונפריד למקרים: 



 9 .i j  :לפי משפט פרסבל אז:   
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2 .i j  :1:  אז לפי משפט פרסבל המוכלל 1 1
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