
   טופולוגיה– 10תרגיל בית פתרון 

  1שאלה 

  .מ הוא סופי"הוכיחו שכל מרחב טופולוגי דיסקרטי הוא קומפקטי אמ  .א
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  2שאלה 

)יהי   .א ),X τ1יהיו .  מרחב טופולוגי,..., nA A תתי מרחבים קומפקטיים של 
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  3שאלה 

)יהי  ),X τיהי .  מרחב טופולוגי האוסדורף{ }
1i i

E
∞

=
 אוסף של תתי מרחבים 

קומפקטיים לא ריקים כך שמתקיים 
1 2 3

...E E E⊇ ⊇ -הוכיחו ש. ⊆
1

i

i

E
∞

=

≠ ∅∩ .

  .תנו דוגמה נגדית למקרה שתתי המרחבים אינם קומפקטיים

  פתרון
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  4שאלה 

)יהי   .א ),X τכל תת:  מרחב טופולוגי אינסופי המקיים את התכונה הבאה 

)-הוכיחו ש. מרחב הוא קומפקטי ),X τאינו האוסדורף .  

)יהי   .ב ),X τ הוכיחו . שאינו בן מניה ואינו קומפקטי מרחב טופולוגי
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  .לא בן מניה של תתי מרחבים לא קומפקטיים

)יהי   .ג ),X τכך שכל תת מרחב סגור לא טריוויאלי הוא ,  מרחב טופולוגי

)- הוכיחו ש. קומפקטי ),X τקומפקטי .  

  פתרון

) -נניח בשלילה ש  .א ),X τכל תת מרחב הוא קומפקטי .  הוא האוסדורף
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  5שאלה 

 את אוסף נקודות A''-נסמן ב; Aאת אוסף נקודות ההצטברות של A'-נסמן ב
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  פתרון
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A''איך לה נקודות הצטברות ולכן ,  סופיתA'-מכיון ש: A''לגבי  =∅. 

מ לכל קבוצה אינסופית יש נקודת "מרחב מטרי הוא קומפקטי אמ, כזכור  .ב

 תת המרחב המטרי, Aתת קבוצה אינסופית של המרחב   A. הצטברות
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