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 בס"ד 

 19.2.10    מועד א 89-112אלגברה ליניארית תש''ע סמסטר א' מבחן ב

 .יונתן בק, פרופ' יובל רויכמןמרצים: ד"ר 

 שעתייםמשך המבחן: 

 .חומר עזר: מחשבון פשוט

בחלק  2מתוך  1על  בפירוטויש לענות  ,Iבחלק שאלות  4מתוך  3על  בפירוטיש לענות  הוראות:

II  .הנמקות והוכחות מלאות. ולהתשובות צריכות לכל 

 . ולא יבדקו . המחברות משמשות לטיוטה בלבד,כל תשובה מופיעה במקומה בשאלון

 

 יש לרשום תשובות מנומקות.

 

 הראשונות. 5הקיפו בטבלה הבאה את מספרי השאלות אותן בחרתם. אחרת, יבדקו 

 

    4מתוך  3בחר    Iחלק 

  

 ציון ה            שאל                     

1  

2  

3  

4  

 

 2מתוך  1בחר   IIחלק 

 

 שאלה             ציון                     

5  

6  

 

 

 ציון:     

 

 

!בהצלחה  
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 כתוב תשובתך בפירוט בדפים 2 ו 3
 

 שאלה 1

 

 נתונה מערכת המשוואות:

 

1 2 3

1 2 3

1 2 3

4 0

2 8 4 1

ax ax ax a

x x ax

x x x

  

   
   

 

 

i)  עבור אילו ערכיa ש למערכת יותר מפתרון אחד.י 

ii)  עבור כל ערך שלa .שמצאת בסעיף א הצג את הפתרון הכללי 

iii)  נתון בנוסף שמערכת המשוואות הנתונה היא מעל השדהp¢  (p רשום את מספר  )מספר ראשוני

 שמצאת בסעיף הקודם. aעבור כל ערך של  pוואות באמצעות הפתרונות של מערכת המש
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 5ו  4כתוב תשובתך בפירוט בדפים 
 2שאלה 

 

 נסתכל במערכת הבאה: 

1 2

1 2 3

2 3

2      =     3

    2       =  1

      +    2      1

x x

x x x

x x



   

 

 

 

i)  הבע את המערכת בצורהA x b עבור מטריצה ,A  ושני וקטוריםx וb  . 

 

ii)  1מצא את המטריצהA המטריצה ההופכית למטריצהA  . 

iii) 1 -ע"י שימוש בA  מצא וקטור פתרון מסויים

1

2

3

y

y

y

 
 
 
  

y  למערכתA y b . 

iv)  תהיA המטריצה המתקבלת מA  על ידי הוספת עמודה נוספת הזהה לוקטורb מה הדרגה  .

 ?  Aשל 

 

v)  האם העמודות שלA   ?הן בלתי תלויות ליניאריות 
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 7ו  6כתוב תשובתך בפירוט בדפים 
 3שאלה 

 

dim.  נתון שFמעל שדה ימרחב וקטור Vיהי  5V   נתונים  .U וW של  3מרחב מממד -תתיV .

נתון ש  dim 4U W  . 

 

i)   מצא/י אתdim( )U WI . 

ii)  יהי
3F  Uכמה בסיסים שונים יש ל איברים.   שלושההשדה עם  ¢ WI  מעלF  . 
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 11ו  10כתוב תשובתך בפירוט בדפים 
 4שאלה 

 

 

i)  הגדר מטריצה אלמנטריתn n  . 

 

 

ii)   המטריצה

1 1 1

1 2 3

1 3 1

A

 
 
 
  

ריצות כמכפלה של מט Aהיא מטריצה הפיכה . כתוב את  

 אלמנטריות.  
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 11ו  10כתוב תשובתך לאחת מהשאלות הבאות בפירוט בדפים 
 

 5שאלה 

 

 הבא:.  הוכח את המשפט Fמרחב וקטורי מעל שדה  Vיהי 

  

תהי   1 2, , , mS V w w wK  וקטורי המרחב הקבוצה הפורשתV   .י שיש ל /הוכחS קבוצה -תת

 
1 2
, , ,

ni i iT  w w wK  ,
1 21 ni i i m    L   , כך שT ל היא מהווה בסיסV   . 

 

 

 6שאלה 

 

 .  הוכח את המשפט הבא:Fמרחב וקטורי מעל שדה  Vיהי 

 

.   תהי Vמרחב של -תת Wיהי  1 2, , , lT W w w wK בוצה בלתי תלויה ליניארית בק-תתW  .

 .  Wלבסיס של  Tהוכח שניתן להשלים את 
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