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משפט לפי חסומה. g(z) בסה"כ ולכן וחסום). סגור תחום וזה רציפה (היא {z | |z| ≤ 10}
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היחידות משפט לפי לכן, שלמה. f ש′′ בוודאי אז שלמה f שאם נזכור .6
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שפתרונה: דיפרנציאלית משוואה זאת
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בשונה פתוחה, (שהיא . D = {z | |z| < 1} נגדיר התחומים. עם זהירות קצת כאן צריך .7
נגדיר שלנו). המקורי מהתחום
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אינסופית. היא E1 כלליות הגבלת בלי אינסופית. היא אלו קבוצות מבין אחת לפחות ולכן
הצטברות, נקודת לה יש ווירשטראס בולצאנו לפי ולכן וחסומה, אינסופית קבוצה היא E1

ו E1 ⊆ D וגם סגורה) קבוצה זאת כי p ∈ {z | |z| ≤ 1
2} (למעשה p ∈ D ש ברור .p נניח

ב הצטברות נקודת עם D ב קבוצה שהיא E1 על מתאפסת f1 בעצם אז פתוחה. קבוצה D
ולכן D

f1(z) = 0 ∀z ∈ D

היחידות, למשפט הדרושים התנאים בדיוק לנו שיהיו כדי בא למעלה הבלאגן כל (הערה:
Dב תהיה ההצטברות ושנקודת תחום) אינו A) תחום על מוגדרת תהיה f ש שצריך לב נשים
זהירים היינו זה ובגלל שלה) הצטברות נקודת כל מכילה לא ולכן פתוחה קבוצה D (והרי

שלנו.) הבניה עם קצת
להוכיח צריך כי התרגיל את סיימנו לא עוד בזה

f1(z) = 0 ∀z ∈ A

.f מרציפות מייד נובע זה אבל
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n נסמן היחידות. במשפט להשתמש כמובן רוצים 8.אנחנו

ימין: באגף זאת ונציב
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n ∈ N שלכל יתקיים אז g(z) = z2 − z נגדיר כלומר,אם
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היחידות משפט לפי ולכן

f(z) = z2 − z

המדובר. התחום בכל
מתקיים n ∈ N שלכל כך שלמה פונקציה f(z) ש נניח .9
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שלו. הסדר את ומצאו אפס הוא z = 0 כי הוכיחו רמז: .f(z) = 0 ש הוכיחו
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שאינה אנליטית לפונקציה כי f(z) = 0 ולכן אינסוף מסדר אפס הוא z = 0 ולכן בסתירה.
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4


