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 הוכחה:

כל סדרה מונוטונית מתכנסת במובן הרחב ולכן  
1n n

a



 Mמתכנסת במובן הרחב לאיזשהו 

. הסדרה האחרונה Lובפרט תת הסדרה שמתכנסת ל Mלכן כל  תת סדרה שלה תתכנס ל

Mומיחידות הגבול נסיק ש  Lוגם ל Mמתכנסת גם ל L. 
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סדרה ונניח שמתקיים  

3 3 1 3 2lim lim limk k k
k k k

a a a 
  

    הוכיחו ש .

lim n
n

a


 . 

Mהוכחה: יהי   0. צריך להוכיח שקייםn   0כך שלכלn n na M. 
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     0נקבל שקיימים 1 2, ,k k k  כך ש 
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עבור           
1 2 3' max{ , , }k k k k  נקבל שלכל'k k 3ka M 3וגם 1ka M  3וגם 2ka M  

0יהי           3 'n k 0. נראה שלכלn n na M כדרוש. אם 
03 3 'n k n k    אז בהכרח 

        'k k 3 ואזn ka a M . 

03אם           1 3 'n k n k     אז בהכרח'k k 3ונקבל ש 1n ka a M . 

אם          
03 2 3 'n k n k     אז בהכרח'k k 3ונקבל ש 2n ka a M . 

3nהוא מהצורה  nמכיון שכל מספר טבעי         k  3או 1n k   3או 2n k   ההוכחה 

 הושלמה.       

 


